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ABSTRAK 

 Diberikan seminear-ring ( , , )S    sebagai salah satu bentuk generalisasi dari ring yang 

merupakan himpunan tak kosong S  dilengkapi dengan operasi biner    dan   , juga 

semigrup terhadap operasi penjumlahan dan perkalian serta memenuhi satu hukum distributif 

yaitu distributif kanan untuk seminear-ring kanan. Tujuan penelitian ini adalah untuk 

menjelaskan konsep ideal pada seminear-ring, konsep k-ideal pada seminear-ring dan 

mengetahui sifat k-ideal pada seminear-ring dengan invers terhadap operasi penjumlahan. 

Metode yang digunakan dalam penulisan Tugas Akhir ini adalah studi literatur. Berdasarkan 

hasil penelitian diperoleh bahwa irisan dari semua ideal merupakan ideal, irisan dari semua k-

ideal merupakan k-ideal, setiap ideal belum tentu merupakan k-ideal, setiap k-ideal merupakan 

ideal di seminear-ring dan seminear-ring  , ,S    dengan invers terhadap operasi penjumlahan 

akibatnya k-ideal adalah subseminear-ring dengan invers terhadap operasi penjumlahan. 

Kata Kunci: Seminear-ring, ideal, k-ideal, subseminear-ring. 
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ABSTRACT 

  Given seminear-ring ( , , )S    as one of the generalized form of ring which is a non-

empty set equipped with binary operations    and   , also a semigroup against addition 

and multiplication operations and satisfies one distributive law which is right distributive for 

right seminear-ring. The purpose of this research is to explain the concept of ideal on seminear-

ring, the concept of k-ideal on seminear-ring and know the nature of k-ideal on seminear-ring 

with inverse to addition operation. The method used in writing this Final Project is literature 

study. Based on the research results, it is obtained that the intersection of all ideals is a ideal, 

the intersection of all k-ideals is a k-ideal, every ideal is not necessarily a k-ideal, every k-

ideal is a ideal in seminear-ring and seminear-ring ( , , )S    with inverse to the addition 

operation consequently the k-ideal is a subseminear-ring with inverse to the addition operation. 

Keyword: Seminear-ring, ideal, k-ideal, subseminear-ring. 
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BAB I 

PENDAHULUAN 

1.1. Latar Belakang 

 Aljabar merupakan salah satu bagian dari ilmu matematika yang mempelajari 

tentang sifat dan struktur suatu himpunan. Struktur aljabar membahas tentang 

himpunan tak kosong dengan satu operasi atau lebih dan memenuhi aksioma tertentu. 

Struktur paling populer dalam struktur aljabar adalah grup dan ring. Menurut Tahmir 

(2004), diberikan G  himpunan tak kosong dan pengaitan :G G G   . Himpunan G  

yang dilengkapi   dan memenuhi sifat tertutup serta well-define terhadap operasi  , 

sifat asosiatif terhadap operasi  , eksistensi elemen identitas dan eksistensi elemen 

invers, maka  ,G   disebut dengan grup. Apabila aksioma eksistensi elemen invers 

dihilangkan, maka  ,G   disebut monoid. Lebih lanjut apabila aksioma eksistensi 

elemen identitas dihilangkan, maka G  terhadap operasi   disebut semigrup. 

 Selain grup dikenal pula struktur aljabar lainnya yang dilengkapi dengan dua 

buah operasi disebut dengan ring. Ring merupakan himpunan tak kosong R  dengan 

dua operasi biner yaitu operasi penjumlahan    dan operasi perkalian   , dimana R  

terhadap operasi penjumlahan merupakan grup komutatif, terhadap operasi perkalian 

membentuk struktur semigrup serta terhadap operasi penjumlahan dan perkalian 

memenuhi hukum distributif kiri dan kanan (Suradi, 1997). 

 Salah satu bentuk generalisasi dari ring adalah seminear-ring. Seminear-ring 

merupakan himpunan tak kosong S  yang dilengkapi dengan dua buah operasi biner 

   dan operasi biner    yang merupakan semigrup terhadap operasi penjumlahan 

dan perkalian serta memenuhi satu hukum distributif yaitu distributif kanan untuk 

seminear-ring kanan serta memenuhi hukum distributif kiri untuk seminear-ring kiri 

(Kornthorng dan Iampan, 2012). Apabila tidak ada keterangan lebih lanjut pada Tugas 

Akhir ini, seminear-ring yang dimaksud adalah seminear-ring kanan. Konsep 

seminear-ring sudah diperkenalkan pada tahun 1963 oleh Rootselaar. Lebih lanjut, 

konsep subseminear-ring dan ideal diperkenalkan sebagai hasil generalisasi dari 
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subring dan ideal pada ring. Konsep ideal sudah pernah dikenalkan oleh (Senthil & 

Perumal, 2021) yaitu ideal prima minimal dan ideal prima kuat pada seminear-ring 

(Koppula, dkk, 2020). Pada Tugas Akhir ini diperkenalkan konsep ideal yang lebih 

khusus, yaitu k-ideal pada seminear-ring. Sehingga perlu diidentifikasi sifat-sifat ideal 

dan k-ideal pada seminear-ring. Selanjutnya seminear-ring yang lebih khusus yaitu 

seminear-ring dengan invers terhadap operasi penjumlahan juga diperkenalkan. 

Kemudian diidentifikasi pula sifat k-ideal pada seminear-ring dengan invers terhadap 

operasi penjumlahan. 

1.2. Rumusan Masalah 

 Berdasarkan latar belakang, dapat diidentifikasi permasalahan sebagai berikut. 

1. Bagaimana ideal pada seminear-ring? 

2. Bagaimana k-ideal pada seminear-ring? 

3. Bagaimana hubungan antara ideal dan k-ideal pada seminear-ring? 

4. Bagaimana hubungan seminear-ring dengan invers terhadap operasi 

penjumlahan terhadap k-ideal? 

1.3. Tujuan Penelitian 

Tujuan dari penelitian Tugas Akhir ini yaitu sebagai berikut. 

1. Menjelaskan konsep ideal pada seminear-ring. 

2. Menjelaskan konsep k-ideal pada seminear-ring. 

3. Mengetahui sifat k-ideal kanan pada seminear-ring dengan invers terhadap 

operasi penjumlahan. 

1.4. Manfaat Penelitian 

  Setelah melakukan penelitian pada tugas akhir ini, diharapkan memberikan 

manfaat sebagai berikut. 

1. Bagi penulis, mampu memahami tentang konsep ideal, k-ideal, dan 

seminear-ring dengan invers terhadap penjumlahan. 
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2. Bagi pembaca, penelitian ini dapat dijadikan sebagai salah satu sumber 

pustaka untuk penelitian selanjutnya yang berkaitan dengan k-ideal pada 

seminear-ring. 

1.5. Batasan Masalah  

Pada Tugas Akhir ini, apabila tidak ada keterangan lebih lanjut, seminear-ring 

yang dimaksud adalah seminear-ring kanan. Selanjutnya pembahasan dibatasi pada 

pembahasan konsep k-ideal serta sifatnya untuk seminear-ring dengan invers 

terhadap operasi penjumlahan. 
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BAB V 

PENUTUP 

Berdasarkan hasil dan pembahasan pada bab sebelumnya, diperoleh kesimpulan 

dan saran sebagai berikut. 

5.1. Kesimpulan  

 Berdasarkan hasil yang telah diperoleh, maka diberikan kesimpulan sebagai 

berikut, 

1. Irisan dari semua ideal merupakan ideal di seminear-ring (Akibat 4.7). 

2. Irisan dari semua k-ideal merupakan k-ideal di seminear-ring (Akibat 4.10). 

3. Setiap ideal belum tentu merupakan k-ideal di seminear-ring dan setiap k-ideal 

merupakan ideal di seminear-ring (Lema 4.11). 

4. Seminear-ring  , ,S    dengan invers terhadap operasi penjumlahan akibatnya 

k-ideal adalah subseminear-ring dengan invers terhadap operasi penjumlahan 

(Akibat 4.14). 

5.2 Saran 

 Pada tugas akhir ini telah dilakukan penelitian mengenai k-ideal pada seminear-

ring. Penulis menyarankan kepada pembaca untuk melanjutkan penelitian sampai k-

ideal kanan penuh dengan pemahaman tentang idempoten terhadap operasi 

penjumlahan. 
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